MATEMATICA

QUESTAO 1
A) O apurado € obtido da seguinte maneira:

NUmero de sorvetes com cobertura vendidos = 400
Numero de sorvetes simples vendidos = 320

Apurado do dia = 400 x 2,40 + 320 x 2,00 = 960,00 + 640,00 = 1600,00

B) Sejam X e Y as quantidades de sorvetes simples e com cobertura vendidos
nesse dia, respectivamente. Logo, X+Y = 720 e o apurado é dado pela
equacgao: 2,00 X + 2,40 Y = 1.640,00

Assim, temos que resolver o sistema linear de equacdes

] X +Y=720
12X +2,4Y =1640

Isso pode ser feito de varias maneiras. Por exemplo, o sistema acima é
equivalente a:
j- 2X - 2Y =-1440
1 2X +2,4Y =1640
Somando as duas equacdes do novo sistema, obtemos 0,4Y = 200, e, assim, Y
= 200/0,4.

Logo
Y =500

Substituindo o valor de Y na equagao X+Y=720, obtemos X+ 500 = 720.
Assim X = 720-500, ou seja:
X =220

Dessa forma, foram vendidos 500 sorvetes com cobertura e 220 sorvetes
simples.

B) Outra Solugao:

Com 320 sorvetes sem cobertura e com 400 sorvetes com cobertura, obteve-se
um apurado de 1.600,00. Como 320 + 400 = 720, entdo, certamente houve um
aumento na venda de sorvetes com cobertura de Z unidades e diminuicdo da



mesma quantidade de sorvetes sem cobertura, de modo que Z. (2,40 — 2,00) =
40,00 (Valor que falta para 1640,00).

Logo Z = 40,00/ 0,40 = 400,00 /4 = 100.

Ou seja, X =320 — 100 = 220, Y = 400 + 100 = 500.

QUESTAO 2

A) Sejam a o valor dos dois angulos agudos de Pg e b o valor dos dois angulos
obtusos de Pg . Como os triangulos P, Ps, P7, sdo triangulos retangulos e
isbsceles, todos os angulos agudos desses tridngulos sdo iguais a q = 45°.
Portanto, segue (vide figura) que

a+q=90° -
b +q=180°

BT

=

B Fi

r3
p2

Portanto:
a =90°-45°=45°
b =180° — 45° = 135°

Entdo, os angulos do paralelogramo Pg sédo: angulos agudos iguais
a 45° e angulos obtusos iguais a 135°.

B) Os tridngulos P3 e Ps sdo semelhantes (caso AAA), Es
pois ambos sao triangulos retangulos e isdsceles,
logo, com os angulos agudos iguais a 45° Além pS
disso, os dois triAngulos tém os catetos iguais ao
lado do quadrado P4, sendo, portanto, m B
congruentes (caso LAL).

p2
C) Pela figura, podemos ver que:
A(Ps) + A(Ps) = A(Py) + A(P3),
Onde, A(P)) é a area do poligono P;, parai=3,4,5, e 6.
Pelo item (B), P3; é congruente a Ps, logo A(Ps) = A(P3). ps
Cancelando esses termos na equacgao acima, teremos entao:
A(Ps) = A(P4) a

Outra justificativa é que A(Pg) = base x altura =L x L = A(Py)
p2



C) Outra solucéo:

Observando a figura abaixo, a base B do paralelogramo e o lado L do
quadrado s&o iguais a metade da hipotenusa do triangulo P7. Como a
altura H é também igual ao lado do quadrado, teremos que a area do
paralelogramo € igual a B x H = L x L . Portanto, as duas areas sao
iguais.
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QUESTAO 3

A)
i=+-1; i#=-1; i=-i; i'=1;
i°=i; i°=-1; i'=-i; i#=1;
°=i; i=-1; it'=-i; i¥=1;
iP=i; it=-1; iP®=-ip =1
B)

Observando o item (A) e o quadrado, verifica-se que a soma dos nameros de
cada linha € sempre o mesmo valor e € igualai—1—i + 1 = 0. Entretanto, a
soma da primeiracolunaé i+i+i+i=4i;

na segundacolunaé-1-1-1-1=-4;

naterceiracolunaé -i—i—i—i =-4i;

naquartacolunaél+1+1+1=4;

e nas duas diagonais éi—1—-i+1=0.

Logo, o quadrado acima NAO é magico.

C)
A soma de todos os numeros do quadrado pode ser obtida adicionando-se as
somas parciais de cada linha ou de cada coluna.
No primeiro caso, tem-se:
0+0+0+0=0,
e no segundo caso, tem-se:
4i—-4 - 4i+4=0.

Ou mesmo adicionando todos os numeros do quadrado:
i+i2+ i3+i4+i5+i6+i7+i8+i9+ i10+ ill+ i12+il3+il4+ il5+ i16=
=i-1-i+1+i-1-i+1+i-1-i+1+i-1-i+1=0;



QUESTAO 4

A) Como a senha tem 06 (seis) digitos, e Dona Leocadia escolheu os dois
primeiros dentre 0s numeros 7 e 8 e 0s outros quatro ( sem repeticdo ) dentre
0s numeros 1, 2, 3, € 9, o numero de possibilidades é: n =2 x 4! = 2 x 24 = 48,
pois a cada 2 possibilidades 78**** ou 87*** teremos 4! possibilidades de
compor quatro numeros (sem repeticdo ) dentre os digitos 1, 2, 3 e 4.
Portanto,
N° de possibilidades = 48

B) No caso de esquecimento da senha, a probabilidade de acertar a
senha numa primeira tentativa é igual a

P= (N° de escolhas ) / (N° de possibilidades ) = 1/ 48.

C) Dona Leocéadia esqueceu da senha, porém lembrou-se de como ela a compds
e que a senha tem o formato 87***9. Portanto, os trés niumeros que faltam sao
formados dentre os digitos 1, 2 e 3, sem repeticdo; ou seja, Dona Leocadia
tem 3!= 6 possibilidades para escolher. Se ela ja fez duas tentativas sem
lograr éxito, significa que ela tem 6 — 2 = 4 possibilidades de escolha.
A terceira tentativa corresponde a uma escolha dentre essas 4. Assim,
a probabilidade de ela acertar a senha nessa tentativa é:

(N° de escolha) / (N° de (novas) possibilidades) = 1/4 = 25%

QUESTAO 5

A)f(-1)=2t-1=1/2-1 =- 1/2
9(-1) =-(-1)’+4=-1+4=3
logo, f(-1)g(-1) =-1/2x3=-3/2

fl)=2'-1=2-1 =1
g(1)=-(1)*+4=-1+4=+3
logo, f(-1)g(-1) = 1x3=3

Portanto f(-1)g(-1) = - 3/2 e f(1)g(1) = 3
B) De acordo com as expressdes de f e g;

(1)f(x) < 0 se e somente se, 2 -1 <0; ou, 2 <1; ou
ainda , x < 0.

(2)f(x) > 0 se e somente se, 2 -1 > 0; ou, 2*¥ > 1; ou
ainda , x > 0.

(3)g(x) < 0 se e somente se, - x> +4 < 0;0ou, 4 <x*; ou
ainda , x >2 ou x < -2.



(4)g(x) > 0 se e somente se, - x>+ 4 >0;0u,4 > x*: ou
ainda, -2 <x < 2.

Assim, h(x) = f(x)g(x) é negativa (< 0) para os valores de x em que f e
g tém sinais contrarios (+ e — ou — e+). Assim, h(x) < 0 no conjunto dos
X tais que

—2<x<0oux>2.

Solucéo grafica:

f(x)= 2)(_ ] w SrmeEess i ——————— ' ++++++++ 4+
: 0 !
: ! :
g[x]: —}{2— B R i++++++++ i ++++++++ : ________
e w2
h{x)=f(x) g(x) ++++++++E ——————— E ++++++++ : ————————
| 0 :

Solugdo : {xT A;-2<x<0 }U{xT A;2<x<¥} =(-20)U(2¥)



